M)                   RECHERCHES  SUR LES NOMBRES.
théorème de M. Lagrangc. Le travail que j'avais entrepris dans le dessein de parvenir à cette démonstration m'a conduit, en outre, à la démonstration de quelques autres théorèmes que je vais exposer successivement, et dont plusieurs me paraissent nouveaux.
Pour simplifier les énoncés des théorèmes, j'appellerai nombres de même forme, relativement à un diviseur donné, des nombres entiers qui, étant divisés par ce diviseur, donneront des restes entiers et positifs égaux. Par opposition, j'appellerai nombres de forme différente des nombres entiers qui, étant divisés par le diviseur donné, donneront des restes entiers et positifs différents.
Supposons que
<30,    <215    #2,     ...,    aa
soient une série de nombres entiers positifs ou négatifs, composée de a 4-1 termes différents; nous représenterons par ax le terme général de cette série et nous dirons alors que la formule ax peut prendre successivement a -+-1 valeurs différentes. Si, de plus, les valeurs particulières
de la formule ax, sont toutes de formes différentes relativement à un diviseur donné, nous dirons alors que la formule ax peut fournir a -H i valeurs de formes différentes. Soient de même
des séries composées chacune de termes de formes différentes relativement à un diviseur donné; nous représenterons par by, cz% ... les termes généraux de ces séries et nous dirons que les formules by,cz,... peuvent fournir, Tune p -+• i, l'autre y 4- r valeurs de formes différentes.
Cela posé, je vais passer à la démonstration des théorèmes, en commençant par ceux qui sont déjà connus.
THÉORÈME I. — Soit, pris pour diviseur, un nombre entier quelconque n,t aux sommets du polyèdre. On y parviendra en substituant, dans le cours de la démonstration, les théorèmes X et XII aux théorèmes IX et XI sur lesquels on s'est appuyé dans le premier cas.
